TAP III g

TiCH PHAN PHU THUOC THAM SO - TICH PHAN BOI
TICH PHAN DUONG VA TICH PHAN MAT

NHA XUAT BAN DAI HOC QUOC GIA HA NOI




TRAN DUC LONG
NGUYEN DINH SANG - HOANG QUOC TOAN

BAI TAP GIAI TiCH

TAP III

TiCH PHAN PHY THUQC THAM sO - TiCH PHAN BOI
TiCH PHAN PUONG VA TiCH PHAN MAT

(In lan thi sau)

1!.“ meY ‘N{C 'fh1
[ mmorm 1 v wn\
0 308

00279

___._——-—._._.—_ —_—

NHA XUAT BAN DAI HOC QUOC GIA HA NOI




MUC LUC

Trang

Chuong 10. TICH PHAN PHU THUOC THAM SO ........ocvcvvvneee.
§1. Tich phan phu thudc tham s6 cdn hitu han................ 5

§2. Tich phan suy réng phu thuéc tham s6..................... 17
Chuong 11. TICHPHAN BOI......ocoooeeeeeeeeeceressvesearenenens 35
S I Y ) I T eesaeacaatessnsnssunsbasaresnassosisnssiosn 35
§ZSCachitinh tleh Dhan bol....cc. oo i s ivisoncasosessosss 37

8§38 Congthicipia try trung binh..............cccccvvvivanasiosenes. 40

AN b aien tich VAthE tich..........ocoiuuimeicsvssonnsesoonsssnns 51

Chuong 12. TICH PHAN DUONG VA TICH PHAN MAT......... 55
§1. Tich phan dUODE. ..........cc.ccomcururusccncennimcncncucncncncnsns. 55
§2. Tich phan mat

§3. Su lién hé gita tich phan duong, tich phan mat
va tich phan boi. Cong thic Green, Stokes,

) B O O LB Y e e hohb. ki s sansotenataneannsasaannone 76
§4. Ung dung cta tich phan dudng va mit vio
R Y B R T i caiascassssssnsisnsnans 93
DAP SO VA LOI GIAL..........oooo...... B 97
L LD oo o B A e e e SO 249




Chuong 10
TiCH PHAN PHU THUOC THAM SO

§1. TICH PHAN PHU THUOC THAM SO
CAN HUU HAN

1. Gia su f(x, y) 12 ham s6 xac dinh véi x € [a, b] va y thuéc mét
tap hop s thuc Y nao d6, sao cho véi méi y c§ dinh thuc Y ham
f(x,y) kha tich trong doan [a,b].

Khi d6

b
I(y) = [£(x,y)dx (1)

12 mé6t ham s6 xac dinh trén tap Y va dudc goi la tich phan phu
thudc tham sé cua ham f(x, y) trén doan [a,b].

2. Cac tinh chat

a. Tinh lién tuc: Néu ham f(x, y) xac dinh va lién tuc trong
hinh chit nhat @ = [a, b] x [c, d] thi tich phan phu thuéc tham sd
I(y) 12 mét ham s& lién tuc trén doan [c, d].

b.Tinh kha vi:
Gia thiét:
i) Ham f(x,y) 124 ham s6 xac dinh trong hinh chit nhat

@ = [a, b] x [c, d] va lién tuc theo bién xe[a, b] véi méi y cé dinh
thudc doan [c, d];

N




la m6t ham lién tuc

11) Ham f(x,y) ¢c6 dao ham riéng

of(x,y)
dy

trong hinh chi nhat @.
Khi d6 tich phan phu thudc tham sé I(y) 1a moét ham kha vi

trong doan [c,d] va

b
I(y) -— J'af(x’ y)

dx, yeled].

(qui téc Leibniz).
c. Tinh khd tich: Néu ham f(x,y) xac dinh va lién tuc trong
hinh chit nhat @ = [a,b] x [c,d] thi

d d b b d
[1n)dy = [dy [£(x,y)dx = [dx [£(x,y)dy

3. Tich phan phu thudc tham s6 véi can tich phan thay déi
Cho hinh chit nhat @ = [a,b] x [c,d] va C,, C, ]a hai duong
cong lién tuc niam trong @ c6 cac phuong trinh tuong ting la:
x=a(y) vax =B(y), y € [c,d].
Gia st f(x,y) 1a ham xac dinh trong hinh chit nhat @, kha
tich theo x trén [a,b] v6i méi y ¢ dinh thuée doan [c,d]. Khi d6

B(y)
Iy)= [fxy)dx, ye[ed] @

oe(y)
dugc goi la tich phan phu thugc tham sé véi can tich phan thay
do6i.

a. Tinh lién tuc: Gia s\ f(x,y) 1a ham lién tuc trong hinh chil
nhat @, a(y),p(y) 1a cac ham lién tuc trén doan [c,d). Khi d6 tich

phéan I(y) 1a ham lién tuc trén [c, dJ.
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